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1.  ○1  當 y =1 時，由 (i i) 1)1()1()()( ++−= xffxfxf  

   可得 1)()1( +=+ xfxf  

○2  由歸納法易得任意整數 n， 1)( += nnf  

○3  對任意整數 m 及非零整數 n，由 ( i i)可得  
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  因此可得 1)( += xxf ，對任意有理數 x  
○5 檢驗 1)( += xxf ，對任意有理數 x，可知它滿足 ( i),( i i)。  

 
 
 

2. 設 A 認識 m 個人，他們是 C1 ,C2… … ..Cm，因為 A  , B 沒有共同的熟人，所以
C1 ,C2… … ..Cm 與 B 都不認識。  
就 Ck而言，k  =1,2,… ..m  ，B 與 C k恰有兩個共同的熟人，設 Dk 是他們的熟人，

則 Dk不是 A，且 Dk與 A 都不認識。  
如果在 D1 ,D2 ,… … ..Dk 中有兩個人相同，不妨設 Di =  i ≠ j，此時 Di 與 A 都認識
B ,C i,Cj 此結果與已知矛盾，所以 Dk，k  =1,2,… . .m 都不相同，即 B 認識的人
不少於 A 認識的人，同理可證 A 認識的人不少於 B 認識的人，因此，可確定
A , B 認識的人一樣多。  
 
 
 
 
 
 
 
 
 



3.  對 1 ≤ i ≤ 1000，令 12 −= iiα  ,  αβ ii −= 2001  則當 )},{ βα iiEi = 時，任意 i ≠ j  , 
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。又任意 BEii ∉≤≤ ,10001  且 B 的元素與所有 E i的

個數都是 1000，因此， B 必恰好包含每個 Ei中的一個元素。  

設 B 中奇數共有 n 個，對 ≤1 1000......21 ≤<<< inii 而言，令 ntitait ,.....2,1, == α  則

任意 1 ≤ j ≤ 1000 α ij ≠  而言 β ja j =  因此  
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4.  
   
 
 
 
 
 

 

於是為外心令其外心必在圓內為銳角三角形時 ,,, OABC∆  

)( 積指三角形與四邊形的面其中

平行四邊形平行四邊形平行四邊形
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平行四邊形平行四邊形因此
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所以為切線又可得因此則線

作圓的切過因此四點共圓知為三高時若
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(2)若  

  

為三高可推得亦共圓四點共圓同理

四點共圓可得所以

又則作外接圓的切線過

同理所以

與已知矛盾因此
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不垂直若首先證

為三高欲證
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5. 

 
解：如上圖  

1.  在圓 O1 上任取一點 A  
2.  在 L 上任取兩點 B1 ,  B2  
3.  作正 ∆ A B1C1與正 ∆ AB2C2  

4.  連接 21CC  設交圓 O2 於 C , 交 L 於 P  

5.  ∆ ABC 即為所求  
 
證明：  

1. Q ∆ AB1C1 與 ∆ AB2C2均為正 ∆  

   度角夾與 6021 LCC∴  

2.在 L 上取 B’點使 度60' =∠CAB ,  則 A ,P ,B’,C 四點共圓  
     21 ' BABACC ∠=∠∴ –––––––––– (1) 
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     由 (1)(2)(3) )(' 11 AASCACBAB ∆≅∆  
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5. 由 4 知 ABC∆ 即為所求  
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