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1. 設 Q表所有有理數(即分數與整數)的集合，求滿足下列兩條件的從Q到Q的 

函數: (1) f (1)=2     

(2) 1)()()()( ++−= yxfyfxfxyf  ，對所有實數 x，y都成立 

2. 有 n個選手參加數學競試，其中有些選手互相認識，並且兩個不相識的選手

都恰有兩個共同的熟人。若選手 A與B認識，且沒有共同的熟人，則他們(即 

A與 B)認識的人一樣多，試證明之。 

3. 設兩集合 A={1,2,3,……..,2000}，B={ 1000321 ,.......,,, aaaa }⊂ A，且 B有 1000個 

不同的元素，若 B滿足下列兩條件: 
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則 B中的元素為奇數的個數必為 4的倍數，試證明之；並求∑
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4. 已知銳角三角形 ABC的外接圓半徑為 R，且點 D,E,F分別在 ABCABC ,, 上， 

證明: CFBEAD ,, 是三條高的充要條件是s = FDEFDE
R

++(
2

)，其中s是∆ ABC

的面積。 

5. 在已知兩圓及一直線(如右圖)上， 

各取一點，使三點形成一個正三角形    

  

“ 請於 10月 5日前以書面報告方式交至挑戰甄選研發小組信箱” 


